spé chap. 1 Les fonctions composées
| Définition
u est la fonction x> u(x)

v est la fonction x> v(x)

La fonction notée v o u est la fonction définie par
vou(x)=v(u(x))donc x> u(x)t> v (u(x))

X > Vou(x)

Remarque :

I’écriture vou estdanslesensinverse
des applications x> u(x) > vou(x)

C’est I'image d’un ... ?
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spé chap. 1 Les fonctions composées
| Définition
u est la fonction x> u(x)

v est la fonction x> v(x)

La fonction notée v o u est la fonction définie par
vou(x)=v(u(x))donc x> u(x)t> v (u(x))
X > vou(x)

Remarque :

I"écriture v o u estdansle sensinverse
des applications x> u(x) > vou(x)
C’est I'image d’'une image d’'un antécédent.



u est la fonction carre

v est la fonction définie par v(X) =2x +1
Remplissez le tableau.

Que remarquez-vous ?

x 21103

uov(x)

Vo u (x)



u(x) =x? V(X) =2x +1
uov(-2)=u(v(-2))=u(-3)=9

Puisque Vv (-2)=2(-2)+1=-3
Et u(-3)=(-3)2%=9 2x+1 X2
-2 -39

x 21103

uovi(x) 9

Vo u (x)



u(x) =x? V(X) =2x +1
uov(-2)=u(v(-2))=u(-3)=9
uov(-1)=u(v(-1)=u(-1)=1

2X+1  Xx?

-12-121

RIS

uovi(x) 9

Vo u (x)



u(x) =x? V(X) =2x +1
uov(-2)=u(v(-2))=u(-3)=9
uov(-1)=u(v(-1)=u(-1)=1
uov(@)=u(v(@))=u(l)=1

2X+1 X2

O 121

T

uovi(x) 9

Vo u (x)



u(x) =x? V(X) =2x +1
uov(-2)=u(v(-2))=u(-3)=9
uov(-1)=u(v(-1)=u(-1)=1
uov(@)=u(v(@))=u(l)=1
Uov(@)=u(v@))=u(7)=49 2x+t1 x
31> 7 > 49

EEEIEIEEEN

uovi(x) 9

Vo u (x)



u(x) =x? V(X) =2x +1
vou(-2)=v(u(-2))=v(4)=9
X2 2X+1

25459

EEEIEIEEEN

uovi(x) 9

vou(x) 9



u(x) =x? V(X) =2x +1
vou(-2)=v(u(-2))=v(4)=9
vou(-1)=v(u(-1))=v(1)=3

X2 2X+1

11 b 3

EEEIEIEEEN

uovi(x) 9

vou(x) 9 3



u(x) =x? V(X) =2x +1
vou(-2)=v(u(-2))=v(4)=9
vou(-1)=v(u(-1))=v(1)=3
vou(0)=v(u(0))=v(0)=1

X2 2X+1

ol=>0 > 1

EEEIEIEEEN

uov(x) 9

vou(x) 9 3 1



vou(-2)=v(u(-2))=v(4)=9
vou(-1)=v(u(-1))=v(1)=3
vou(0)=v(u(0))=v(0)=1
vou(3)=v(u(3))=v(9)=19

X2 2x+1

359 b5 19

EEEIEIEEEN

uovi(x) 9

vou(x) 9 3 1 19



Exercice 2 ( échelle 1 carreau par unité ).

On donne les courbes representatives de deux
fonctions u et v. Remplissez le tableau.

A
U

V

/

/

EEEEEE

uo Vv (x)

Vo u (x)

AV




uov(0)=u(v(0)) v(0)=2
VixpPy

/ \ uov(x)
A% /'l Vo u (x)




uov(0)=u(v(0)) v(0)=2 u(2) = ...
Les fct sont représentées  v:xl>y et u:xby

donc v:0P>2 et u:2p..
A oblige a faire passer 2 de y en X

11 \/
u \"/

/ X 0]1]2]3
/ \ uov(x) ..
T /'l Vo u (x)




uov(0)=u(v(0)) v(0)=2 u(2)=5
Les fct sont représentées  v:xl>y et u:xby

donc v:0P>2 et u:2p5
oblige a faire passer 2 de y en X

11 \/
u \"/

/ X 0]1]2]3
/ \ uov(x) 5
/'l Vo u (x)




uov(0)=u(v(0)) v(0)=2 u(2) =5
uov(1l)=u(v(l)) v(1)=0

A

/ DR

uo Vv (x) 5
/ \ /'l Vo u (x)
/ >




uov(0)=u(v(0)) v(0)=2 u(2)=5
uov(1l)=u(v(l)) v(1)=0 u(0)=1

/ T

/ \ / uov(x) 5
/ Vo u (x)
VA




uov(0)=u(v(0)) v(0)=2 u(2)=5
uov(1l)=u(wv(l)) wv(1)=0 u(0) =
uov(2)=u(v(2)) v(2)=

A
U Vv

/ T

uov(x) 5
\ /'l Vo u (x)

AV :



uov(0)=u(v(0)) v(0)=2 u(2) =5
uov(1l)=u(v(l)) v(1)=0 u(0) =
uov(2)=u(v(2)) v(2)=2 u(2)=5

U Vv

/ T
/ \ uov(x) 5
/'l Vo u (x)

AV :



uov(0)=u(v(0)) v(0)=2 u(2)=5
uov(1l)=u(v(l)) v(1)=0 u(0) =
uov(2)=u(v(2)) v(2)=2 u(2) =5
uov(3)=u(v(3)) v(3)=4

A
U Vv

/ uov(x) 5

/' Vo u (x)

AV :



uov(0)=u(v(0)) v(0)=2 u(2)=5
uov(1l)=u(v(l)) v(1)=0 u(0) =
uov(2)=u(v(2)) v(2)=2 u(2) =5
uov(3)=u(v(3)) v(3)=4 u(4) =

A
U Vv

1/
/ \ uov(x) 5

Vo u (x)




vou(O0)=v(u(0)) u(0)=1

uo Vv (x) 5
Ak</ \ /'l Vo u (x)




vou(O0)=v(u(0)) u(0)=1

/ \ uov(x)
/'l Vo u (x)
BV

v(l)=0

5

0



vou(0)=v(u(0)) u(0)=1 v(1)=0
vou(l)=v(u(l)) u(l)=4

A

uo Vv (x) 5
k \ /'l Vo u (x) 0
\l/

| | >



vou(0)=v(u(0)) u(0)=1 v(1)=0
vou(l)=v(u(l)) u(l)=4 v(4) =5

/ T

uo Vv (x) 5
k/ \ 'lvou(x) 0 5
\/ *

| | >



vou(0)=v(u(0)) u(0)=1 v(1)=0
vou(l)=v(u(l)) u(l)=4 v(4) =5
vou(2)=v(u(2)) u(2)=5

/ T

/ \ uov(x) 5

/' Vo u (x) 0 5




vou(0)=v(u(0)) u(0)=1 v(1)=0
vou(l)=v(u(l)) u(l)=4 v(4) =5
vou(2)=v(u(2)) u(2)=5 v(5)=4

/ \ uov(x) 5

Vo u (x) 0 5 4




vou(O0)=v(u(0)) u(0)=1 v(l)=0
vou(l)=v(u(l)) u(l)=4 v(4) =5
vou(2)=v(u(2)) u(2)=5 v(5)=4
vou(3)=v(u(3)) u(3)=3

A
U Vv

uov(x) 5

/'l Vo u (x) 0 5 4

AV :



vou(0)=v(u(0))
vou(l)=v(u(l))
vou(2)=v(u(2))
vou(3)=v(u(3))

A
U

u(0) =

u(l)=4
u(2) =5
u(3)=3

/

uo Vv (x)

/'l Vo u (x)

AV

v(1)=0
v(4) =5
v(5)=4
v(3)=4

5
0

5

4

4
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La composée de deux fonctions affines est-elle
une fonction affine ?
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Exercice 3 :

La composée de deux fonctions affines est-elle
une fonction affine ?

Soit u la fonction affine définie sur les réels par
u(x) =ax+b

idem  v(x)=mx+p

uov(x)=u(v(x))=av(x)+b
=a(mx+p)+b=amx+ap+b
=(am)x+(ap+b)=Ax+B

Oui



Exercice 4 : Soient les fonctions définies sur les
réels non nuls par 1

u(x) =2x +5 v(x) = x? w(x) = ——
X

Exprimez les fct f a k comme composées des fct
u, v.ou w.

2 1

+5 h(x)=
X 2X+5

f(x)=2x*+5 g(x) =

j(x)=(2x+5)? k(x) =2 +5




1
u(x)=2x+5 v(x) = x? w(x) = ——
X

Exprimez les fct f a k comme composées des fct
u, v.ou w.

f(x) =2x*+5



1

u(x)=2x+5 v(x) = x? W(xX) = ——
X
f(x)=2x2+5=2(x®)+5=u(x?)=u(v(x))=uov (x)
f=uov
2
g(x)= — +5



1

u(x) =2x+5 v(x) = x° w(x) = —
X
f(x)=2x2+5=2(x*)+5=u(x?)=u(v(x))=uov (x)
f=uov
2 1 (1)
gx)=— +5=2—+5=ul — [=u( w(x) ) =uow (x)
X X L X
g = Uow
1
h(x) =




1

u(x) =2x+5 v(x) = x° w(x) = —
X
f(x)=2x2+5=2(x*)+5=u(x?)=u(v(x))=uov (x)
f=uov
2 1 (1)
gx)=— +5=2—+5=ul — [=u( w(x) ) =uow (x)
X X L X
g = Uow
1 1
h(x) = = —— =w(u(x))=wou(x) h=wou

2X+ 5 u(x)



u(x)=2x+5 v(x) = x2 w(x) = ——

j(x)=(2x+5)?

1

k(x) =2 +5

XZ



1
u(x)=2x+5 v(x) = x2 w(x) = ——

X

j(x)=(2x+5)*=(u(x))*=v(u(x)) = vou (x)
J = vou
1

k(x) =2 +5

X2



u(x)=2x+5

1

v(x) = x? W(x) = —

X

j(x) =(2x+5)%=(u(x) )*=v(u(x)) = vou (x)

1
k(x) =2

X2

+5=u

J = vou

= u( w(x?) ) =u( w(wv(x)))

k = uowov



